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 :ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 00التهريو 
:  لاتػين مصتَيا وزيدا  و  ، التسلق ان الجلط  .0

  ⃗⃗⃗⃗⃗⃗ (  )   ،  ⃗⃗⃗⃗  ⃗ (  ) 

⃗⃗⃗⃗     ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ةها ان :  ⃗⃗⃗⃗  ،  ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  غينفان الشػا ⃗  مرتتعان خعيا  ⃗ 
 و  ، على اشتلانث وازدة ونيً الجلط   و  ، وبالتالي الجلط 

تػين ملا ىٍايث نو المصتَيات وهي ززنث المصتَيات المتلاظػث وفق 
 المصتليم المار ةالجلط الثلاث 

: نو الفضاء التي تحلق (     ) مجهَغث الجلط  ( )  .2
غدد زليقي  ،  (   )     

:  مصتَي نو ادل كل غدد زليقي  ( ) ا( ىبين ان 
الثلاجيث  نو   لدييا نو ادل كل 

(        ) مصتَي نو  ( ) ونيً  (     ) 
  ادل كل غدد زليقي 

تتلاظع في ىفس المصتليم  ( )  ب( ىبين ان جميع المصتَيات
 يلا وشيعيا له :الذي يعلب تػيين تهح( )

يكافئ   (   )
(       )   (     )

(       )يكافئ     (     )و       

}نػرف ةالجهلث : ( )نيً
        

         
اي ان  

غدد زليقي   ،     ةَضع  }

)ـونيً التهحيل الَشيعي ل ) : ٌَ { 

زيث :  ا( زصاب ازداجيات الجلعث .3
   ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗    ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗      ⃗⃗⃗⃗⃗⃗   ⃗⃗ 

دَة ووزيدة هي مردر   فان الجلعث        ةها ان :  دَ م
+(   ) (    ) (   )*الجهلث 

{ 

(     ) ونيً 

 المصلط    :لتكو الجلعث( )والمصتليم   ب( المصافث ةين الجلعث

دَي  دَيًٍ ،  ( ) ⃗⃗ ،( )الػه ⃗⃗   شػاع ت ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  (     ) 

{   ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗    ⃗⃗ 
 ( )

نػياه   

: {
 (   ) 

نػياه :  

/ .ونيً 

 (  ( ))
√ 

نو الفضاء التي (     ) مجهَغث الجلط ( )ا( ايجاد  .4
⃗⃗⃗⃗⃗⃗   ‖تحلق :   ⃗    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗     ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ‖  √ (   ) 

⃗⃗  (     )‖نػياه  ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗‖ نػياه :  (   ) √ 
‖  ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ⃗‖ ا الجلعث  شعر كرة( ) ونيً √  وىصف  مركزٌ

ا   √كعرٌ

( )التي تهس المذهَغث (  )ب( ايجاد المصتَيات 

:  نػياه( )تهس المذهَغث  (  )المصتَيات
 (  (  ))  √ 

 (  (  ))
|       (   )      |

√     (   ) 

√ 

√  
 √ √نػياه :   √

 ونيً :    او     ػياه ن        نػياه : 
 (  )او    (  )

 :ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 02التهريو 
      √:المػادلث ذات المذٍَل   نحل في (0

ونيً    √   او     √   ونيً  
{√    √   }

 كتاةث الحلَل على الشكل المحلثي :
    .   . 

 

 
/      . 

 

 
//   ،

  .   . /      . //

على الشكل الاسي جم زصاب    كتاةث الػدد (2
      لدييا : 

 

 ،       
 

 ،

√ 
 √ونيً :/ . 

 . /

√ √ 

 √ 

:  تخيلي صرف   زتى يكَن   دد العتيعيب( تػيين كيم الػ
   √  لدييا : 

 

    ،√ 
 
 
 . 

 

  
/ 

 غدد تخيلي صرف نػياه  
 

  
 

 

 
ونيً    

  ،

05.

057.

0.5

05.

05.

05.

0.5

39د الله عليــــغت



05.
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05.

05.

057.

057.

0. 5

0.5

05.

دَد دوران  (0 الى  ويحَل  مركزه الجلعث   ا( ىبين اىً ي
يعلب تػيين زاويتً : 

زيث         تحَيل غتارتً المركتث نو الشكل لحكو 
غددان مركتان  ،

}لدييا نػياه 
 ( )

 ( )
و   √ونيً :  

(   )   √ 

 .   ونيً : 
 

 
  

√ 

 
/ ةها ان :   √   

| |  | 
√ 

|

( ) وزاويتً    ٌَ دوران مركزه  فان

 وزصاب مصازتً     ب( اشتيتاج ظتيػث المحلث
.    و     لدييا : 

     

     
/  (  ⃗⃗⃗⃗⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗ )  

  

 
اذن  

 نتلايس الاضلاع     المحلث
 √، -  ,لازلث نيتصف     لتكو

دَ ونتَشط ومحَر نتػلق ةـ :  - , في  -  ,ارتفاع وغه
المتلايس الضلػين مصازتً     المحلث

   |     |   √  ،|      |   

   √ونيً : 

 بحيث يكَن  ذات اللازلث مجهَغث الجلط  (  )ا( تػيين (0
   √  الػدد 

    
دَب : لدييا   √ زليقي م

دَب نػياه   √  . زليقي م /         

   .
    

    
/  (  ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗   ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ هي  (  )ونيً ( 

  -  ,ةاشتحياء اللعػث  (  )المصتليم
بحيث يكَن   ذات اللازلث  مجهَغث الجلط (  )ب( تػيين 

يهصر  غيدنا    √ 
 √ ) اي         √       لدييا : 

          √اي ان :  (    
ا (  )ونيً :   يهصر  ،   هي دائرة مركزٌ

ا   الجلعث  وىصف كعرٌ
 :ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 03التهريو 

دراشث تغيرات الدالث  (0
( )

جم ضع تخهييا زَل اتجاه    و    ،    ،    ،    ازصب الحدود : 

0)           ،
،   

  

  
       ،

،   
  

    
، نتياكصث وىٍايتٍا       

( )ا( اجتات ان : 

ا(  (0
نتياكصث: (  )جم اشتيتخ ان  (  )ادرس اتجاه تغير ب( 

,  ,نتياكصث على المذال   والدالث ( ) 

والدالث الاشيث        نتياكصث وبها ان (  )وبالتالي
 (  )اي (  )ٌَ اتجاه تغير (  )نتزايدة فان اتجاه تغير

 نتياكصث 
غير نػدوم :   ج( اشتيتخ اىً نو ادل كل غدد ظتيعي 

ولدييا        نتياكصث فان  (  )ةها ان
اي      وبالتالي     و

 نتلاربث وغين ىٍايتٍا . (  )د( اشتيتخ ان المتتالحث 
نتياكصث ومحدودة نو الاشفل فهي نتلاربث .  (  )
( )        ولدييا  اي    

(  )وبالتالي  

 :ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 04التهريو 
( ) :  0الجزء        (    )  ،

2) ( )         0
  (    )

ةَضع  1  
0      نجد :  

  (   )

 
1 ونيً   

 ( )

يلتل مصتليم نلارب افقي نػادلتً(  ):التفصير الهيدسي
اَر    بج

:    ا( لدييا نو ادل كل غدد زليقي (3
 ( ) ونيً  -(     )       ,    

 ( )  
 
       (     )

 :وتفصيرٌا ٌيدشيا     غيد   ب( زصاب ىٍايث
  لان ( ) 

0
 
       (     )1

قي نػادلتًيلتل مصتليم نلارب اف(  ):التفصير الهيدسي
اَر     بج

4)  ( )  
 

   
   (   )  ،-     ,

: ا( دراشث تغيرات الدالث 
( ):  الجٍايات    

ولدييا :  ,    ,نو    نو ادل كل غدد زليقي
( )

(   )    (   ) 

0225 

0225 
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0.75
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0.75

0.75

 تغيرٌا وىٍايتٍا
,نو   ىلازغ اىً نو ادل كل غدد زليقي ,  :( )   

 ددول التغيرات :

دَب تهانا  نو ددول التغيرات نصتيتخ اىً نو ادل كل غدد زليقي م
( )ان :      

: ( )  ا( زصاب  (0
ولدييا :   كاةلث للاشتلاق على   لدييا الدالث

( )        (    )  

( )ونيً ةػد التبصيط نجد :   
 (  )

  

( ) نجد     ىضع   ب( نو ادل كل غدد زليقي

 
ونيً   

(  ) نجد

( )  اي       نتياكصث على مجهَغث   ونيً   
 تػريفٍا 

 ددول التغيرات :

( : )اىظر في اخر الصفسث (  )ج( انشاء
∫: 2الجزء   ( )  

 

 
  

:    لدييا نو ادل كل غدد زليقي (0
ب التكامل ةالتذزئث :زصا (2

}ىضع : 
 ( )    (    )

  ( )                 
}و  

 ( )  
    

 ( )   
ونيً :  

 ( )  ,  (    )  (    )- 
  ∫

 ( )  ,  (    )  (    )- 
  ∫

 ( )  ,  (    )  (    )- 
  ∫ .  

 

 /  
 

 

 ( )    .
   

 /

زصاب المصازث : (3

∫  ( )   0  ( )    .
   

 /      1
   

 

 ةػد الحصاب نجد :
∫  ( )  
   

 

0.5

د الله عليــــغت



حلني رياضي  ذالثث المِطِع الثاني لنتكالِريا التشريبيالتصطيص المفصل 

 التٌليع التصطيـــص المفصل التصطيــــص المفصل التٌليع
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05.

0.75
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 :ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 00التىريي 
هي الثٌائيات ( )اذتج ان ضنِل المعادمث  .0

و  ،        ضيد(   )
(   )ووٌٍ :    (   )  

واولي وع فُِ يلصه  (   )  يلصه الجداء 
وبخعِيض في نجد    ضيد         يعني

 يعني           يصخنزم }
( ) ضل لنىعادمث(  ) ووٌٍ 

: ( )ضل لنىعادمث (   )اذتات ان  ا( .2

{
[ ]

 [ ]
} يكافئ 

[  ]  اذا وفلع اذا كان  ( )ضل لنشىنث   اذتج ان ب(

ا( ووٌٍ 2ضصب الصؤال  ( )ضل لنىعادمث (   ) 
اذن       و  

ووٌٍ [  ]    :  يعني 
  [  ]

, ان يعني ووٌٍ ًفرض
          
          

ووٌٍ 

{
 (    )

 (    )
} يعني 

 [ ]

 [ ]

:( )ضل لنشىنث      حأكد انا(  .3
و [ ]      يعني              لديٌا
[ ] يعني ان             يعني

(  )اذن  [  ]        اذن [  ]

[  ] اخيرا[  ] 

يلتل املصىث على            يعني ان
 ـ:ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 20التىريي 

لديٌا  (   )حعين مصخِيا  ،   ،  ا( اذتات ان الجلع  .0

:  ⃗⃗⃗⃗  ⃗ (
 

 
  ةىا ان ( ) ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ، (

 
،   ، فان الجلع    

حعين مصخِيا 

نحصب  (   )ًاظمي لنىصخِي (  ) ⃗⃗ ب( التطلق ان الشعاع

⃗⃗⃗⃗  و ⃗⃗   ⃗⃗⃗⃗⃗⃗    ⃗  ⃗⃗          
اذن محللث 

:  هي (   )حعيين وعادمث ديكارحيث لنىصخِي 

سِيٍ المصخليه  ⃗⃗ ا( ايجاد (0  نٍ الِشيػيحىري ( )اضد اشعث ح

َِ{

  ( ) 

   (
 
)          ]    [

  (   ) 

يكافئ  

{

  ( ) 
   ( )          ]    [

  ( )       

ةِطع   

) ⃗⃗ ووٌٍ                   }نجد  ) 

(      ) هي ( )ًلػث وي 

 ايجاد( )ًلػث وي المصخليه  (     ) لتكيب( 
ةدلامث 

ووٌٍ  (   )  (   )  (   ) 
(  ( ))  (  ( ))  (  ( ) اي   (  

  (  ( ))     ( )   

اتجاه ًدرس و( )     ًظع    ج( ايجاد اصغر كيىث 
( )   نجد ان  حغير الدامث   

 (   ( )  )

 
عٌد    حٌعدم  

   [وشالبث على المشال 
 

وخٌاكصث على المشال   ووٌٍ  ] 

]  [ووتزايدة على المشال ]
 

اذن اصغر كيىث حصنُا  ]    

   عٌدوا 
 

    اي  
 

 
ٌٍ المصافث ةين الجلػثوو

  هي ( )والمصخليه 
دِي لنٌلػث    د( اشتٌخاج اضداذيات  على المصخليه  المصلع امعى

   ًعِض في التىريل الِشيػي ( )
 

) هي   )

ا( )و( كخاةث وعادمث شػص الكرة  ويىس    امتي مركزَ
ضيد  (     )  الجلع هي مجىِعث ( )المصخليه

يكافئ  
(   )  (   )  (   )

⃗⃗⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  في لديٌا  كائه    ا( حبيين ان المرند  (2  ⃗ ووٌٍ   
محللث 

:  ضصاب مصاضث المرند 
هِ  سِ  نحصب     ب( ضصاب ضشه رباعي ال

 ووٌٍ الحشه ((   )  ) 
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05.

052.

0.25
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05.

05.
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0.25
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05.

0.5
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 :ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 03التىريي 
 (   √)ا( اضصب امعدد المركب .0

(√   )     √  

(   √)   وعٌاه :    √      :  اشتٌخاج
وعٌاه :   

   √ او   √  

((   √) )وعٌاه :  √       
 

  √  او    √      وعٌاه

{ √    √      √      √  }

( ):  ب( التطلق  (      √  )(      √  )

  √  

 على الشكل الاسي  و  ،  ، تث ا( اكخب الاعداد المرك .2
، ( )، ( )

، ( )

 :ب( حعنيه الجلع 
وًصف كػر الدائرة َِ 

     ج( 

     
،     و      

( ⃗⃗⃗⃗⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  )و       :  التفصير  
 

 
 

 ووتصاوي الصاكين   كائه في    فالمرند 
3.

ددا عٌارهه المىزةة مح ا( عين غتيعث التطِيل 
وزاويخٍ   دوران مركزه  

( )  : ب( التطليق وعٌاه    
وعٌاه  ( ) 
وعٌاه  ( ) 

(  ) ج(    ( )  (  )     √    ( )

(  ) د( 

(  ) لديٌا :  (  )ووٌٍ  (  )     

 (  ) (  ) ووٌٍ  (  )      

 (  ) (  ) ووٌٍ  (  )     

( ) اذا ضنِل المعادمث   : هي   
{ √    √      √      √  }

 :ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 04التىريي 
( ) لديٌا  .0  

 
و  (   )  

 ( )

عٌد    ضصاب ًُايث .2
 ( )  

 عٌد    دراشث كاةنيث اشخلاق .3
اِطص ان غير كاةنث للاشخلاق عٌد لاًُا ميصج ًعرفث على يصار    وي ال

 : على يىين  لجدرس كاةنيث اشخلاق 
 ( )  ( )

 (  ) 

يلتل ًصف مماس  (  )والمٌطنى  ووٌٍ كاةنث للاشخلاق على يىين 
اِصل عٌد الجلػث  اِزي لمطِر امف (   )م

 دراشث اتجاه حغير الدامث  (0
] [كاةنث للاشخلاق على المشال  : الدامث  ضصاب المشخق

( )   :ضيد    (      )  ٌٍوو   
( )    (     )

لان  (     )هي اشارة  ( )  اشارة 
(     )يكافئ  ( )   يكافئ    

 اذن : [   [  اي     اي 
( )  يكافئ  [   [   وتزايدة حىاوا   ووٌٍ الدامث    

( )  يكافئ ]    ]   ونصتٌخز ووٌٍ الدامث   
 وخٌاكصث حىاوا 

:  سدول حغيرات الدامث 

سِد عدد ضليقي (0 وضيد ضيد :  حبيان اًٍ ي
( ) و وخٌاكصث حىاوا   وي سدول التغيرات نجد الدامث   

ومصخىرة على َذا المشال ولديٌا :  ]    ] على
( ) و  

 

 
( )         و      اذن     

( )  ضصب وبرٌَث امليه المخِشػث فان المعادمث حلتل    
( ) يحلق  ]    ]وضيدا في المشال   ضلا    

(   ) لديٌا و          التطلق ان :   

ووٌٍ   (   ) 
الجلػث ذات  عٌد (  )لنىٌطنى ( )كخاةث وعادمث المىاس (2

:  امفاصنث 
( )     ( )(   )  ووٌٍ:( )  
 ( ) 

I.  لديٌا ( )   ( )

:  ( )   و ( )  ضصاب 
ضيد  ]    [كاةنث للاشخلاق على المشال    الدامث

:( ) ( ) ( )اي      ( )

ضيد :  ]    [كاةنث للاشخلاق على المشال    الدامث
   ( )   (     )    ( اي  (

( )

05.

0.5

05.

05.

0.5
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05.

052.

052.

052.

0.5

05.

057. 

  دراشث اتجاه حغير 
يكافئ      يكافئ         يكافئ ( )

[   [وتزايدة حىاوا على    اذن الدامث 

يكافئ        يكافئ ( )
]    ]وخٌاكصث حىاوا على     اذن الدامث    يكافئ

 : سدول حغيرات الدامث 

: ]    [على المشال    اشارة الدامث 
: نجد وي اسل كل عدد ضليقي    وي سدول التغيرات الدامث

( )

:   تحديد اتجاه حغير الدامث .4
( )   . 0لديٌا وي الصؤال  وخٌاكصث حىاوا على    ووٌٍ الدامث   

]    [المشال 

 : سدول حغيرات الدامث 

( )  نجد :   وي سدول حغيرات الدامث ،  [   [  وي اسل    
]    ]  وي اسل  ( ) 

دِ الى(  )اشتٌخاج وطعيث  دراشث اشارة  ( ) ةامنصتث الى يع
( ) امفرق     

 

 
( ) اي اشارة  

:( ) و  (  )انشاء .5
:  ( ضصاب ةدلامث ةاشخعىال المكامنث ةالتشزئث0 .6

∫لديٌا :          
 
 

}ًظع : 
 ( )   
 ( )     

}ووٌٍ :
 ( )

 

 ( )
 

*اذن :  +  ∫
  

 
 

 

 
  

 
 

)ووٌٍ ةعد التبصيع نجد : 
 

 
    )  

 

 

: ( ) المصاضث    ( اشتٌخاج ةدلامث2
  ةىا ان

 

 
فان       اي     

 ( )

 اي وي اسل   وي الجزء  2ضصب الصؤال 

 
فان      

وبالتالي : ( ) 
 ( )  ∫ ( ( )  (   

 

 
))

 
ولديٌا :   

 ( )  (   
 
)

( ) ووٌٍ :   *
  

 
    

 

 
ةعد التبصيع نجد :     +

 ( )  ( (
  ( )

)  )

( ) ضصاب 

ووٌٍ نجد :  ( )  لديٌا : 
 ( )

057.

057.
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