
�ر
� �	ا��� ���� ���
����ت ����	ا 	��  «   2011 �� ا���  » 5 ا

': إ�$اد ا"! �ذ $  *�اب )�را

   '
	+�1 : ) Bac Polynésie juin 2008 (  
2 136 0 ، ا
	��د
�  ��c ، �� ��	��� ا��اد ا
	�آ��  )1 =+− zz  .  
 2 ( ���	
� ا��	
��ي ا
	�آ$ �#"�ب إ
� ا"	
���'& ا	
 وا��� ،                 )*#
��� ا�' A ، B و    

     C  �+*ا��
 ��
ia ا 23−= ، ib 23 ic و =+ 4= $,-��
�� ا� .   
� ا
#*(  -   أ�� A ، B و C.   
��ازي أ56ع OABC أ2�3 أن ا
����0 -  ب� .  
   .OABC ، ��آ< ���ازي ا�56ع Ω �ّ,> ;�*� ا
#*:� - 9ـ
3 ( @A'وأ <,ّ�( )E )*#
��ي �,��M B	��� ا"	
+++=  12 : �> ا MCMBMAMO  

4(<E�
 M �,*�"	
) '*:� �> ا )AB .  >��Fβ �*�5
 ��,G�
    �Kرة "' N	�  M . إ
� ا
�<ء ا
     :*#
�0
وران ا
Mي ��آ<�M L ا Ω N�Fوزاو 

2
π.   

i ه� N 0ّ,> أن ;�*� ا
#*:� -   أ
2
5

2
5 +− β.   

��ر -  بG' Q,آ β �:*#
�	� ا#- B,R0 N �,*�"	
) إ
� ا )BC.   

  '
	+�2 : ) Bac Polynésie juin 2008 (   
 ����	
� ا��	
��� ا
#*(  �� ا
�STء ا
	#"�ب إ
� ا�' ،                     &'���	
): وا )3 ; 2 ; 1A ،   

 ( )4 ; 1; 0B ، ( )2 ; 3; 1 −−C ، ( )5 ; 2; 4 −D ع��A
) وا )1 ; 1; 2 −n.    

,"C 2 و A ، B 0ّ,> أن ا
#*(  - أ)1 �,��*�Uا ��.   
) 0ّ,> أن - ب     )1 ; 1; 2 −n ي��"	�
 �	V�' ع��W ( )ABC.  

��ي د�EFر-,� د
� �ّ,> ��� - 9ـ   "	�
( )ABC.   
2(  <E,
( )∆ �:,U�
�N ا,X	- يM
� ا,*�"	
  : ا
  
  
  -  �:*#
�  0Dّ,> أن ا,*�"	
�	� إ
� ا#-( )∆ ��� �	�دي �,*�"	
��ي  وأن هMا ا"	
)ا )ABC.  

3( <E�
 E �:*#�
��ي Dا
	"*( ا
�	�دي "	
�� ا� ( )ABC.   
  -<,ّ0  �:*#
�E B أن اX	
   .ABC ه� ��آ< 3*� ا
  

 '
	+� 3:   )  �Fر�
�E0 �Yا>�
 )[�د -",,� وا\�: ا
���A   .  2008ا

 ( )nu ��F �	آ ����� �Fد� �,
����   :
( )

( )n

r

∈−=

∈=

+ n   nn uu

u

 ; 

  ;     

   
9
8

3
2

1

0 αα
  

1( �
�� �� N'ا9^ أ��
 �0ه> �0
3
8−=α �,
���	
) -�Eن ا )nu ��0�3 .  

2( ��F �� 2 �� آ�=α�Fد�

,� ا���	
) ، و'�ّ�ف ا )nv ��F �	آ  :
3
8 += nn uv  

    .2u  و 1u ا�"$ - أ  
) أ2�3 أن -  ب )nv �+U�Uأ <,,�- $�:F �,U
,� ه#���� q ه� ا�ول   . 0v و�ّ

� nu اآ�$ ���رة - 9ـ;0 n .  $"وا�

∞+→n nu  lim.    

  

( )  ,  ; vuO

( )   ,  ,  ;  kjiO

( )
tz

tty
tx

−=
∈+−=

−=

4
1

22
r



  '

�ر�F ا
	�aب (    :�4+	�E02008 .  ���A
��م -���F,� : ا� . �Fد��
  )ا
ورة ا

Ι - <E�
 gل��	
�� ا� ����	
د�F ا�
[ ا
ا
� ا [∞+ ; 0 ��F �	0 : ( ) xxxg ln2−=  
) ا�"$ - أ)1 )xg′ �E
 xل��	
[ �> ا [∞+ ; 0.   
�� g 0ّ,> أن - ب    � �]\�#�� ] ]2 ; 0 ��ة �Fا>�] و� [∞+ ; 2.   

�c أن )2#�Uا ( ) 0>xg �E
 xل��	
[ �> ا );�d أن   ( 0 ; +∞] ) 02 >g. (   

ΙΙ - �Fد�
��� ا
ا
� ا�' fل��	
�� ا� ����	
[ ا [∞+ ; 0 ��F �	0 : ( ) ( )2ln  xxxf −= ، ( )c �+�,X	-    
                   &'���	
 وا����	
� ا��	
��ي ا
	#"�ب إ
� ا"	
  .               ا
�,�'� �� ا

) ا�"$ )1 )
>→ 0

  lim
x

xf �,U�,�� ه##
  . و�ّ"� هLM ا

: 0ّ,> أن - أ)2
( )
∞+→

=
x x

x
0

2ln
 lim )  ^6و <E	Fxt  :'Mآ� أن  . =

∞+→
=

t t
t 0 lnlim(   

�c أن -  ب#�Uا  :( )
∞+→

∞+=
x

xf  lim وأن   :
( )

∞+→
=

x x
xf

1  lim)   أن d�;  :( ) ( )( )
x
x

xxf
2ln

1                  −=. (   

) ا�"$ - 9ـ )( )
∞+→

−
x

xxflim �#R#	
�c أن ا#�Uا �3 ( )c، ��*F  ��0ار ∞+،  Nا-��ه �e��E� ����     

       �,*�"	
)ا )∆ N�
xy ا
Mي ���د =.   
) 0ّ,> أن ا
	#R#� -  د )c �,*�"	
9 -2R ا�F ( )∆ .  

):  0ّ,> أن -أ) 3 ) ( )
x
xx g

f =′ �E
 x<�  ] ة -	��� f  و0ّ,> أن 0 ; +∞]Fا>��� ا
	��ل  ��] [∞+ ; 0 .   

6^ 9ول -a,�ات ا
ا
� - ب  f.   
xy 0ّ,> أن - 9ـ  =	

		�س ا �
)#R#�  ه� ���د )c �+��K�� ��
   .1 �� ا
#*:� ا

4( �
) 0ّ,> أن ا
	��د ) 0=xf ا[ �� ا
	��لα -*�� �5 و�,   وأن 0 ; +∞]
2
11 << αe  .  

5( @A'أ ( ) و ∆( )c )  أن ��*'( )1 ; −eeI �#R#	�
) '*:� ا'�:�ف  )c. (   

xxxxH 0ّ,> أن -أ) 6 −ln: ֏ �
ا�
 �,�Kأ �
xx دا ln֏��� ] 3� 0ّ,> أن 0 ; +∞]∫ =
e

xx d
1

1 ln    

�-  ب
�0 ����E	
��	�ل اU�0  0ّ,> أن ، �Y>� :( )∫ −=
e

exx d
1

2 2 ln .   

��ي ا
	R[�ر 0,> ا
	#R#� - 9ـ"	
) ا�"$ �"��� �ّ,< ا )c �,*�"	
) وا )∆<FM�
�*,	,> ا"	
    وا
��ه	�  
ex و x=1 ���د =.   
  

( )  ,  ;   jiO


