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2015: دًزّ مـــــــاِ امتخان البكالٌزٍـــا التجسٍبي  

 ضاعـــــات4: اختبـــــاز  في مــــادّ السٍاضَـــــات  المــــدّ  

علٓ التـــلنَر أن ٍعـــالج أحد المٌضـــــٌعين علٓ الخَــــــاز

 المٌضــــــٌع الأًل 

 ( نقط 4): التنسٍن الأًل 

في الفضاء المنطٌب إلى معله متعامد ً متجانظ ; , ,O i j k
 

 نعتبر  النقطتان  8;0;8A ً  10;3;10B لَكن ً  D

: المطتقَه الرِ  تمجَلى الٌضَطُ  هٌ 
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أعط تمجَلا ًضَطَا  للنطتقَه  .1 AB

بين أن المطتقَنين  .2 ABً D ٌِلاٍنتنَان إلى نفظ المطت 

 لَكن المطتٌِ.3 Pِالرِ ٌٍاش D  ٍشنل ً  AB

بين أن الشعاع.أ  2; 2;1n 


 شعاع ناظنُ للنطتٌِ  P

عين معادلْ دٍكازتَْ للنطتٌِ .ب  P

بين أن المطافْ بين نقطْ كَفَْ من.ج  D ً   P ثابتْ ، حدد هرا الجابت 

أعط تمجَلا ً ضَطَا للنطتقَه .د   المعسف بتقاطع Pٌِالمطت ً Oxy

عين لدٌعْ النقط .ي  ; ;M x y z حَح : 
2 22 2 24 0x y z z    

لتكن.ً S ضطح كسّ التي تمظ  Pْفي النقط 10;1;6Cحَح مسكصها ٍبعد عن  Pْبمطاف 

6d  ٍْقع من جو ً Oدٍكازتَْ لــ ، عين معادلْ S

عين تمجَل الٌضَطُ للنطتٌِ/   أ.4 OAB ثه اضتنتج معادلْ دٍكازتَْ لى ،  

بين أن المطتٌِ /    ب OABّضطح الكس ً S ٍّتقاطعان ً فق دائس   ٍّطلب تحدٍد  عناصسها المنَص

 ( نقط6): التنسٍن الجانُ 

: بحَح  a ً bعين العددٍن  الحقَقين.1 
2

2 2 3a i i   ً 
2

2 2 3b i i  

حل في لدنٌعْ الاعداد المسكبْ / أ.2 المعادلْ ذات المجوٌل المسكب z : 
2 4 16 0z z  

اضتنتج في المجنٌعْ/    ب  ْحلٌل المعادل ، :
4 24 16 0z z  

نعتبر العدد المسكب .3
k

y  ُالمعسف كناٍل: 
1 3 1 3

4 4 4 4

k k

i i
k

y
   

      
   

 عدد صخَحk : ، حَح  

 بين أن
1
sin

2 3
k k

i k
y




ثه اضتنتج أن ،
2013 0y  أكتب العدد ً  

2015

20152 y علٓ الشكلi  حَحعدد

طبَعُ ٍطلب تحدٍدي 

المطتٌِ المسكب منطٌب إلى معله متعامد ً متجانظ.4 ; ,O u v
 

 :ذات اللاحقتين علٓ الترتَب A ًB ، نعتبر النقطتين 

2 2 3AZ i  ً 2 2 3BZ i  لتكن ًC ْذات اللاحق : النقطْ
2015

20155 2CZ y 

: تحقق أن .أ

3

2
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بين أٌ  /  ب
2015

20152B C

A C

Z Z
y

Z Z





معٔيا عياصسِ Bإلى A الرٖ يحْل اليقط٘ f، ثه عين طبٔع٘ التخْٓل اليقطٕ

 المنٔزٗ ، ثه جد العبازٗ المسكب٘ لُ 

لتلً .5
0A٘اليقط٘ ذات اللاحق 

0 3Z i ٕمً أجل كل عدد طبٔع ّ n  :  1n nA f A حٔح  :
nZ ٘لاحق 

nA 

                ىعتبر المتتالٔ٘ nU ٕالمعسف٘ كنآل  :
0 0 1U A A ّ

1n n nU A A  ٕمً أجل كل عدد طبٔعn 

بين أٌ  .أ  nU متتالٔ٘ ٍيدسٔ٘ ٓطلب تحدٓد حدٍا الاّل
0U أساسَا ّq 

استيتج عبازٗ .ب 
nU ٘بدلال n ٘ثه أحشب بدلال ،n المجنْع 

nS حٔح :
0 1 2.....n nS U U U U    

n :بسًٍ بالتراجع  أىُ مً أجل كل عدد طبٔعٕ  .ج  
1

4 4

0 1 2.... 128 32 3 3

n

n

nU U U U



       
 

 

 (ىقط3): التنسًٓ الجالح 

ىعتبر في المجنْع٘
2 ٘المعادل   : .......5 6 3E x y  

أثبت أىُ إذا كاىت الجيأٜ٘ / أ .1 ;x y٘حلا للنعادل  E ٌفإ  :x 3مطاعف للعدد 

استيتج حلا خاصا للنعادل٘/               ب Eثه حل في ، 
2 ٘المعادل  E 

استيتج حلْل الجنل٘/               ج S : 

 

 

1 6

4 5

x

x

  


 

 

حل الجنل٘/              د S ٘ٔبطسٓق٘ أخسٚ لٔشت  استيتاج  

عين كل الجيأٜات .2 ;x y  ٘حلْل المعادل  E التي تحقق :
2 2 56x y  

3.  aّb 1 :عدداٌ طبٔعٔاٌ حٔح 0 00a  0 3ّ  في اليظاو ذّ الأساضb   5 في اليظاو ذّ الأساض 

حتٙ تلٌْ  الجيا ّٜ٘ٔعين  - ;a b ٘حلا للنعادل  E 

 ( ىقط6)التنسًٓ السابع 

I.   ٘ىعتبر الدالfٙالمعسف٘ علIR   بــ :    ln 2x xf x e e  ّ   C تمجٔلَا البٔاىٕ  في المشتْٖ  الميشْب إلى المعله

المتعامد ّ المتجاىص  ; ,O i j
 

 

x ،  أثبت أىُ مً أجل كل عدد حقٔقٕ /  أ .1   2ln 1 2 xf x x e   

أحشب  /                 ب lim
x

f x


ّ بين أٌ المشتقٔه  D ُالرٖ معادلت y x  ٙمشتقٔه مقازب ماٜل للنيخي ٍْ C 

أدزض  الْضعٔ٘ اليشبٔ٘ للنيخيٙ/               ج C المشتقٔه ّ  D 

x، بين أىُ  مً  أجل كل عدد حقٔقٕ / أ .2   2ln 2 xf x x e    

أحشب /               ب lim
x

f x


 ّ بين أٌ المشتقٔه  'Dُالرٖ معادلت ln 2y x    ٙمشتقٔه  مقازب ماٜل للنيخي ٍْ  C 

ادزض الْضعٔ٘ اليشبٔ٘ للنيخيٙ/               ج C المشتقٔه ّ  'D 

   ، ّ طلل  جدّل تػيراتَا fأدزض  اتجاِ  تػير  الدال٘ .3

أزسه  .4 D، 'D ّ C 

لٔلً  .5 m ُالمشتقٔه الرٖ معادلت  
ln 2

1
2

y mx m   حٔحm ّٕسٔط حقٔق  

بين  أٌ  جمٔع  المشتقٔنات /              أ m ٘تظنل  اليقط٘  الجابت
1 1

ln 2; ln 2
2 2

A
 
 
 

 

، عدد ىقاط تقاطع المشتقٔه  mىاقع ، حشب قٔه الْسٔط الحقٔقٕ  /            ب m ٙالميخي ّ C 
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II.  ىطع : 
3

2

I f x x dx    

 Iفشس ٍيدسٔا العدد   .1

مً xبين أىُ مً كل  .2 0; ،  ln 1 X X  

:  استيتج أٌ .3

3

2

2

20 xe dxI   أعط حصسا للعدد ّ  I ُ0,02 سعت 

 المْضـــــْع الجاىٕ

  ( ىقط5):التنسًٓ الأّل 

المشتْٖ المسكب ميشْب إلى المعله المتعامد ّ المتجاىص  ; ,O u v
 

 التي  لْاحقَا علٙ      A ،B،C ، D ّH،  لتلً اليقط 

Az:الترتٔب   a،
1

1B

a
z i

a


 ، Cz ia ،

1
Dz i

a
 ،1H Dz z   حٔح a ً1عدد  حقٔقٕ مْجب تماما ّ يختلف ع 

: تحقق أٌ /   أ  .1 B D D A Cz z z z z   

استيتج أٌ المشتقٔنين/               ب ACّ  BD ٌمتعامدا  

 D  إلى  C  ّ يحْل B إلىA الرٖ يحْل Sعين اللتاب٘ المسكب٘ للتظابُ المباطس / أ .2

  ، ثه عين العياصس المنٔزٗ الأخسٚ لهرا التخْٓل Sللتخْٓل  لاحق٘ المسكز  zحدد /               ب

  متظابَاٌ ، ثه جد علاق٘ بين  مشاحتَٔنا OAC ّ BHDبين أٌ المجلجين/               ج

لتلً  .3 nM ٕ0:   متتالٔ٘  ىقط مً المشتْٖ معسف٘ كنآلM A  ٕمً أجل كل عدد طبٔع ّ n :  1n nM S M  

n:  ّ ىطع nMلاحق٘ اليقط٘  nzحٔح   nz zU    ٕمً أجل كل عدد طبٔعn 

بين أٌ /                أ nU  متتالٔ٘ ٍيدسٔ٘ ٓطلب تعٔين أساسَا ّ حدٍا الأّل  

 بحٔح تلٌْ  aعين قٔه /              ب nU ٘متتالٔ٘ متقازب 

 إلى لدنْع الأطْال  القطع المشتقٔ٘   nTىسمز بـ /              ج       1 1, ................, ,n nA M M M     

 n  بدلال٘  nTأحشب المجنْع  -

لتلً  .4  لدنْع٘  اليقط M ٘مً المشتْٖ ذات اللاحق Z التي تحقق    : 1 ieZ a  حٔح : 

حدد الطبٔع٘  ّ العياصس المنٔزٗ  للنجنْع٘ -  لما يمشح العدد   ٘المجنْع   

 ( ىقط4): التنسًٓ الجاىٕ 

I.   عين قٔه العدد الصخٔحm٘2014: بحٔح  تقبل المعادل 475 m   حلْلا في 
2 

II.  ىعتبر في
2 ٘المعادل  : 1 ..........2014 475 19x y   

عين الحل الخاص  .1 0 0;x y ٘للنعادل  1 0:   الرٖ يحقق 04 1y x  

حل في  .2
2  ٘المعادل  1 

أّلٔاٌ فٔنابٔيَنا باعتباز الجياx ّyٜ٘ٔبين أٌ العددًٓ   .3 ;x y  ًم 
2  ٘حل للنعادل 1 

 :بحٔح nعين قٔه العدد الطبٔعٕ   .4 254n  ٘باقٕ قشن ّ n17 ٍْ 106 علٙ  العدد 

عين كل الجيأٜات  .5 ;x y ًم 
2  ٘حلْل المعادل 1  بحٔح ٓلٌْ العددx y 10مطاعفا للعدد 

 ( ىقط4): التنسًٓ الجالح 

الفطاٛ ميشْب إلى معله  متعامد ّ متجاىص  ; , ,o i j k
  

 ،  ىعتبر اليقط  2;0;1A  ،  1;2; 1B  ّ 2;2;2C  

AB.أحشب الجداٛ الشلنٕ   .1 AC
 

ABCثه إستيتج  القٔن٘ المدّزٗ إلى الْحدٗ بالدزجات للزآّ٘  


 

2لٔشت في استقامٔ٘  ّ أٌ A ،B ّCاستيتج أٌ اليقط  .2 2 2 0x y z    ْٖمعادل٘ الدٓلازتٔ٘ للنشت ABC 

أكتب معادل٘ الدٓلازتٔ٘ للنشتْٖ/ أ .3 P ٘المشتْٖ المحْزٖ للقطع ،  AB 
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بين أٌ لدنْع٘ اليقط /               ب ; ;M x y zمً الفطاٛ التي تحقق :AM CMْٖالمشت ٍٕ  'P                         ُالرٖ معادلت 

4الدٓلازتٔ٘  2 7 0y z   

بين أٌ/               ج P ّ  'Pمتقاطعاٌ ّفق مشتقٔه  ُٓطلب تعٔين تمجٔلا ّسٔطٔا ل  

بين أٌ المشتقٔه/  أ .4 ْٖٓقطع المشت   ABC٘في ىقط  ٓطلب تعٔين إحداثٔاتَا  

 ABC ٍٕ مسكز الداٜسٗ المحٔط٘ بالمجلح استيتج أٌ/               ب

:  مسجح الجنل٘ المجقلG٘ىعتبر اليقط٘ .5      2 2 2; 1 ; ; 2 ; ; 2A B C    حٔح  ّٕسٔط حقٔق   

  في  عيدما تتػيرG ّ استيتج لدنْع٘ اليقطG إحداثٔاتعين بدلال٘ -

  ( ىقط 7):التنسًٓ السابع 

 المعسف٘ علٙ المجالfلتلً الدال٘  0; ٕكنآل  :
   

 

2 21
3 ln 1, 0

2

0 1

f x x x x

f


   


 

 

ّ لٔلً  fC تمجٔلَا البٔاىٕ في مشتْٖ ميشْب إلى معله متعامد ّ متجاىص ; ,O i j
 

 ( 2cmّحدٗ الطْل ) 

I. 1 .  ٘ٓأحشب ىَاf عيد 

  ثه فشس اليتٔج٘ ٍيدسٔا 0 عيدfأدزض قابلٔ٘ إطتقاق الدال٘ .1

 ثه طلل جدّل تػيراتَا fأدزض إتجاِ  تػير الدال٘  .2

0 :بحٔح بين أىُ ْٓجد عدد حقٔقٕ ّحٔد   .3 ّ   0f   ٌ4,6:   ، ثه تحقق أ 4,7  

أكتب معادل٘ للنشتقٔه .4 D ٙالمناض للنيخي  fC ٘1عيد اليقط٘ ذات الفاصل 

II.  gٙدال٘ معسف٘ عل 0; بــ  :   
1

2
2

x f x xg    

أحشب .1 'g xّ  '' xg٘ثه أدزض إتجاِ  تػير الدال 
'g استيتج إطازتَا علٙ المجال ّ   0; 

 ، ثه استيتج ّضعٔ٘ gحدد اتجاِ تػيرات  الدال٘  .2 fC باليشب٘ إلى  D 

أىظٙٛ .3 D ّ  fC 

III. 1 .ٕمً أجل كل عدد طبٔعn غير معدّو  ىطع  :

1

2

1

lnn

n

x xdxI   

  باستعنال الملامل٘ بالتجزٜ٘ n بدلال٘  nIأحشب  -

 المشاح٘ nاستيتج  بدلال٘  .2 A n بـ
2cm ٙللخٔز المشتْٖ المحدد بالميخي fC المناض ّ D المشتقٔنين المعسفين ّ 

بالمعادلتين 
1

n
x ّ 1x     ثه أحشب ،   lim

n

A n


 

 

 

 

 اىتَــــــــــــــــــــــــــٙ 

 مع تماىٔــاتيا باليجاح في طَـــادٗ البلــــالْزٓا 

 أساتــــرٗ المـــــادٗ 

 

      


