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   02ايتحاٌ تكانٕسٌا تجشٌثً نهتعهٍى انثإَي                                              يقاععح ٔسقهح 

       2015انشعثح : عهٕو تجشٌثٍح                                                                  دٔسج ياي 

 د30عا ٔ  03اختثاس فً يادج انشٌاضٍاخ                                               انًذج : 

 

 على المترشح اختيار احد الموضوعين

 الموضوع الأول

 

 َقاط(05:)الأٔلانتًشٌٍ 

052²حم فً يجًٕعح الأعذاد انًشكثح  انًعادنح : °(  1  zz . 

)0,,(َعتثش فً انًغتٕي انًشكة انًُغٕب عهى يعهى يتعايذ ٔيتجاَظ °( 2 ji 

izانتً نٕاحقٓا عهى انتشتٍة  I ،B ،Aانُقظ   21
1

  ،3
B

z ،1
2 zz

A
 . 

أ/ اكتة عهى انشكم انجثشي انعذد انًشكة : 
BI

AI

zz

zz
z




. 

 . IABعهى انشكم الأعً ، ثى اعتُتج عثٍعح انًثهث  Zب/ اكتة انعذد انًشكة 

C/ احغة  ڄ
z

 . 2َٔغثتّ  Aتانتحاكً انزي يشكضِ Iصٕسج انُقغح Cلاحقح انُقغح  

انجًهح    يشجح  Gانُقغح نتكٍ ا / °( 3 )1;();1;(),1;( CBA  احغةG
z  لاحقح انُقغحG . 

ب/ عٍٍ عثٍعح انًجًٕعح    
1
يجًٕعحانُقظM   راخ انلاحقحZ: يٍ انًغتٕي حٍث 

MBMAMCMBMA 2 

/ عٍٍ عثٍعح انًجًٕعح  ڄ 
2

يجًٕعحانُقظM   راخ انلاحقحZ: يٍ انًغتٕي حٍث 

 

 

 َقاط(05انثاًَ:)انتًشٌُ

)َعتثش انًتتانٍح انعذدٌح  )
n

u  انًعشفح تحذْا الأٔلeu 
1nحٍث  nٔيٍ أجم كم عذد عثٍعً  1  

1

2 1
1

3 3
n n

u u n

   

23احغة انحذٔد -1
, uuٔ،4

u ّٔ 2س انُتائج انى )تذ
10

 ضع تخًٍُا حٕل اتجاِ تغٍش انًتتانٍح )( )
n

u 

1nحٍث  nتٍٍ تانتشاجع اَّ يٍ اجم كم عذد عثٍعً  -ا  -2      :3
n

u n  

1nتٍٍ اَّ يٍ اجم كم عذد عثٍعً    -ب :1

1
( 3 )

3
n n n

u u n u

       ثى اعتُتج اتجاِ تغٍش( )

n
u 

3-  
1nn

v: انًتتانٍح انعذدٌح انًعشفح تـn n
v u n  

)تٍٍ اٌ  -ا        )
n

v  يتتانٍح ُْذعٍح ٌغهة تعٍٍ حذْا انعاوn
v 

nعثاسج اعتُتج  -ب     
u

 nتذلانح       

 01انصفحح 

54 MCMBAM



1nحٍث  nَضع يٍ اجم كم عذد عثٍعً  -4  :
1 2

1 2

2 2 2
........

3 3 3

n

n n
S V V V

     
        
     

nn uuuS  ....
21

'
 ٔ

'

²

n

n

S
T

n
  ٍٍاحغة انًجًٕع

n
S   ٔ'

n
S تذلانحn   ٍٍثى عlim

n
n

T


نقاط(40التمرين الثالث )

)يتجاَظ  ٔ يُغٕب انى يعهى يتعايذانفضاء  ; ; )o i j k
 r r

,3,5):َعتثش انُقظ : 4); (3, 2,1)B A ٔ( 0 , 5 , 1)C

يتقاٌظ الأضلاع ABCتٍٍ اٌ انًثهث   -1

,1,1)تحقق اٌ انشعاع  -2 1)n 
r

)َاظًً نهًغتٕي  )ABC ّثى اعتُتج يعادنح دٌكاستٍح ن

ABCيشكض ثقم انًثهث   Gعٍٍ إحذاثٍاخ انُقغح  -ا  -3

)عٍٍ تًثٍلا ٔعٍغٍا نهًغتقٍى  -ب   )  انزي ًٌش تانُقغحG ٌٔعايذ انًغتٕي( )ABC 

,4)تحقق اٌ انُقغح  -جـ  6, 0)F  تُتًً إنى انًغتقٍى( )  ِٕثى احغة حجى ستاعً انٕجFABC

)تٍٍ اٌ انًغتقًٍٍٍ  –4 )FAٔ( )BCٌٍيتعايذ

)عٍٍ انًجًٕعح  -ا -5 )S نهُقظM   6يٍ انفضاء انتً تحققMG MF 
uuuur uuur

)عٍٍ انٕضع انُغثً نهًجًٕعح  -ب   )Sٔانًغتٕي( )ABC

نقاط ( 40التمرين الرابع : )

I 0,,((  فً انًغتٕي انًُغٕب إنى يعهى يتعايذ ٔيتجاَظ( ji

انًعشفح عهى انًجال gنتكٍ انذانح  3,   : ً3(كًاٌهln(
3

1
)( 




 x

x

x
xg

عُذ اعشاف يجال تعشٌفٓا . g( احغة َٓاتاخ 1

 . g( أدسط تغٍشاخ انذانح  2

)(0( تٍٍ أٌ انًعادنح 3 xg تفثم حلا ٔحٍذاα فً انًجال 7,1;5,1   ثى اعتُتج إشاسج
 g x

II نتكٍ انذانح )f  انًعشفح عهى انًجال 3,:ً3(كًاٌهln()1()(  xxxf

 ٔ
 f
C

)0,,(تًثٍهٓا انثٍاًَ فً انًعهى يتعايذ ٔيتجاَظ   ji   ٔحذج انغٕل (cm2. )

 عُذ اعشاف يجال تعشٌفٓا . fاخ ٌاحغة َٓا -أ / °( 1

ثى شكم جذٔل تعٍشاتٓا. fأدسط تغٍشاخ انذانح  -ب /     

تٍٍ اٌ°( 2










3

)²1(
)(f     ثى اعتُتج  حصشا نـــ)(f .

حم فً انًجال °( 3
 ; 3

)(0انًعادنح : xf ثى اعتُتج إشاسج f x  عهى انًجال 3,

)(ثى اسعى تذقح انًُحُى  f)3(ٔ f)2(احغة°(  4
f

C  .

5 )°F  دانح عذدٌح عهى انًجال 3,:ً3(كًاٌهln(
2

3
²

2

1

2

1
²

4

1
)( 








 xxxxxxF

عهى انًجال  fدانح أصهٍح نهذانح  Fتحقق اٌ  3,

02انصفحح 



 انًٕضٕع انثاًَ

 نقاط ( 40التمرين الأول : )

فً انفضاء انًُغٕب إنى يعهى يتعايذ ٔيتجاَظ ; ; ;o i j k
r ur ur

 

وعتثس انىقط 3; 4; 0A، 0; 5; 0B، 0; 0;5C  ، 2; 6; 5D    ، 4; 0; 3E    َانشعاع 1; 3; 3n
ur

ABCانىقط  تٍه أن.1 n،تأكذ أABCٌ)(يغتٕ عٍٍّت,,
ur

 دٌكازتٍح نًثم اكتة معادنح  ًاظًشعاعّ انُ 

 متساَي انساقٍه . AOB. ا / تسٌه أن انمثهث  2    

مىتصف انقطعح انمستقٍمح  Iإحداثًٍ انىقطح ب / عٍه         A B  ثم تٍه أن ،
3 10

2
OI  . 

/ تٍه أن   جـ       


OC  عمُدي عهى انمستُي)(AOB 

 OABC/ استىتج حجم زتاعً انُجُي د         

َانمستُي  O. احسة انمسافح تٍه انىقطح 3  A BC . 

. ا/ جـد تمثٍلا َسٍطٍا نهمستقٍم  4 DE . 

ب/ اكتة معادنح دٌكازتٍح نهمستُي انمحُزي      Q  نهقطعح انمستقٍمح DE . 

/ تحقق ان انىقطح  ڄ
7

1;1;
2

F
 
 

 
نهمستُي تىتمً   Q . 

َانمستقٍم  Fد / استىتج انمسافح تٍه انىقطح     DE . 

 وقط(55)انتمسٌه انثاوً :

انتً  نٕاحقٓا  C ٔ ,B A َعتثش انُقظ     , ,o i j
r r

انًغتٕي انًشكة انًُغٕب انى يعهى يتعايذ ٔيتجاَظ فً    

1
c

Z    ٔ 42
i

b
Z e




   , a
Z i عهى انتشتٍة :        

)وعتثس انتحٌُم انىقطً  -1  )S  : 3انمعسف تـ' 2 1
i

Z e Z i




   

)ما طثٍعح انتحٌُم   )S . َما عىاصسي انممٍزج 

;'عٍه نُاحق انىقط  - -2 'B Aَ'C صُز انىقط,B A َC تانتحٌُم( )S 

مسجح انجمهح :Gعٍه لاحقح انىقطح   أ( -3 ( , 3); ( ,1); ( , 2)A B C 
 

مسجح انجمهح G'عٍه لاحقح انىقطح (ب    ( ', 3); ( ',1); ( ', 2)A B C 
 

' تأكد أن  ( جـ     ( )G S G     ،؟ ماذا تستىتج 

 53انصفحح           



4- T انتحٌُم انىقطً  انري ٌسفق تكم وقطح( )M z انىقطح( ')M z : حٍث' 3 2MM MA MB MC  
uuuuur uuur uuur uuuur

 

GM': أنتٍه  -ا        MG
uuuuur uuuur

 َعىاصسي انممٍزج Tَاستىتج طثٍعح انتحٌُم 

E,عٍه نُاحق انىقط :   -ب   D  َF   صُز انىقط,B AَC  تانتحٌُمT 

 متقاٌسان .ABCَEDFانمثهثٍه  أنتٍه  -جـ  

 وقط(50)انتمسٌه انثانث 

I وعتثس اندانح )gانمعسفح عهىR  ًكما ٌه( ) ( 1) 2
x

g x x e


   

 gادزس اتجاي  تغٍساخ اندانح ثمّ عىد حدَد مجال انتعسٌف  gاحسة وٍاٌاخ اندانح   -1

0.38حٍث َجُد عدد حقٍقً  ثم عهّمgشكم جدَل تغٍساخ   -2 0.36 p p  ٌحقق( ) 0g   

)استىتج إشازج   - 3 )g x عهىR 

II وعتثس اندانح انعددٌح )fانمعسفح عهىR  تــ( ) 2 1
x

f x x xe


   

( )
f

c    انًُحُى انًًثم نهذانحf فً انًغتٕي انًُغٕب انى انًعهى انًتعايذ ٔ انًتجاَظ ; ;O i j
r ur

lim)( احغة -1  xf
x 

 ٔ   )(lim xf
x 

 

)': Rيٍ xتٍٍ اَّ يٍ اجم كم  -ا  2 ) ( )f x g x  ثى اعتُتج إشاسج'( )f x  ٔشكم جذٔل تغٍشاخ انذانحf 

تٍٍ اٌ  -ب    
2

( ) 2 3
1

f  


  


)ثى جذ حصشا نهعذد   )f . 

)تٍٍ  اٌ   -3 )
f

C     ٌقثم  َقغح اَعغاف ٌغهة تعٍٍ إحذاثٍتٓا 

)اٌ تٍٍ  -ا   -4 )
f

C ٌقثم يغتقًٍا يقاستا يائلا( )ّ2يعادنت 1y x   تجٕاس   

)ادسط انٕضع انُغثً نهثٍاٌ   -ب )
f

C ٔانًغتقٍى( ) 

)أَشئ انًُحُى  -جـ  )
f

C   فً انًعهى انغاتق ٔعهى انًجال 1.5;   ٌعغى( 1.5) 4.72f   

)ٌهً :اكRًانًعشفح عهى  hنتكٍ انذانح  -5 ) ( ² )
x

h x f x e 

 ثى شكم جذٔل تغٍشاتٓا  hانذانح  تاعتعًال يشتق دانح يشكثح . اعتُتج اتجاِ تغٍش  

)كًا ٌهً  Rانًعشفح عهى  kنتكٍ انذانح   -6 ) ( )
x

k x ax b e


  

دانح أصهٍح نهذانح  kتحٍث تكٌٕ انذانح  a  ٔbٍعٍٍ انعذدٌٍ انحقٍقٍٍ -ا
x

x xe


  

 Rعهى  fاعتُتج دانح أصهٍح  نهذانح -ب

 

 04انصفحح 

 

 


