
انًرششح أٌ ٌخراس أحذ انًٕضٕعٍٍ انرانٍٍٍ: عهى

 الموضوع الأول

 ن(. 03,5):التمريه الأول

(I حٍث :  (  )  المتتالية   على نعرف{
     

       
 

 √  

  

 .2u  ٔ3uاحغة كلا يٍ  -1

    : nأثثد تانرشاخع أَّّ يٍ اخم كم عذد طثٍعً غٍش يعذٔو  -2
 

 
. 

:  nتشٍْ أَّّ يٍ اخم كم عذد طثٍعً غٍش يعذٔو  -3 ٌّ   فإ
    

  
؟(  )، يارا ذغرُرح تانُغثح نهًررانٍح    

II)  َّضع نكمn ٍي  .:      
 

 
 

 

 
    .

أثثد أٌ  -1 nw ُْذعٍح ٌطهة ذعٍٍٍ أعاعٓا ٔحذْا الأٔل.يررانٍح

      :nّ يٍ أخم كم عذد طثٍعً غٍش يعذٔو ثى اعرُرح أَ nتذلانح  nwعثشّ عٍ  -2
 .

 

 
/
 
  

limثى احغة ،   nu

1اندذاء: nاحغة تذلانح  -3 2 3 ....n nu u u u      

ن(.  04)التمريه الثاوي:  

 " انشكم انًقاتم" 1انزي طٕل ضهعّ  ABCDEFGHَعرثش انًكعة 

⃗⃗      )رداَظ َُغة انفضاء إنى انًعهى انًرعايذ ٔ انً ⃗⃗  ⃗     ⃗⃗⃗⃗  ⃗     ⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ).

K  يشخح اندًهح*(   ) (   )+ 

(I 1 تٍٍ أٌ إحذاثٍاخ انُقطح /K  ًْ.
 

 
   

 

 
   

 

 
/.

 يرعايذاٌ. (  )ٔ  (  ) انًغرقًٍٍٍ / تشٍْ أ2ٌ    

(II  َعرثش انُقطحM  َضع :  -  ,يٍ انقطعح ،       "  ،      ."

ٌغأي  EFMD، حدى ستاعً انٕخِٕ  ,    -يٍ انًدال  m/ تشٍْ أَّ ، يٍ أخم كم عذد حقٍقً 1
 

 
تٕحذج انحدى. 

.(   )ًْ يعادنح دٌكاسذٍح نهًغرٕي          (    ) :/ تٍٍ أ2ٌ    

 .(   )عٍ انًغرٕي  Eإنى تعذ انُقطح    / َشيض إنى  3    

   ،  ,    -يٍ انًدال  mتشٍْ أَّ ، يٍ أخم كم عذد حقٍقً  - أ
 

√        
.

 أكثش قًٍح يًكُح.   انرً يٍ أخهٓا ذكٌٕ  Mعٍح انُقطح ضعٍٍ ٔ - ب

.(   )عهى انًغرٕي  Eًْ انًغقظ انعًٕدي نـ  Kأكثش يا ًٌكٍ ذكٌٕ انُقطح    عرُرح أَّ نًا ذكٌٕ  - خ

اندًٕٓسٌح اندضائشٌح انذًٌقشاطٍح انشعثٍح

يرقٍ  انقشاسج              ٔصاسج انرشتٍح انٕطٍُح

 2015اي دٔسج  ي      ايرحاٌ تكانٕسٌا انردشٌثً

     2015/  05/ 18     انشعثح: سٌاضٍاخ      

د  30عا ٔ  04انًذج:    خرثاس فً يادج انشٌاضٍاخا

(c)

A

D C

B

E

H G

F

4يٍ  1انصفحح 



  ن(. 05,5):لثالتمريه الثا    
 

 (I   ًانًعادنح:     َعرثش ف          ( ). 

 .( )حم خاص نهًعادنح  (   )ذحقق أٌ  / 1     

 .( )عٍٍ يدًٕعح انحهٕل نهًعادنح  /2     

(II  يثاشش ًُغٕب إنى يعهى يرعايذ ٔ يرداَظانًشكة انانًغرٕي (           ). 

   √    حٍث:   راخ انلاحقح    انُقطح  Zراخ انلاحقح  Mانزي ٌشفق تكم َقطح  fَعرثش انرحٌٕم انُقطً       
   

   

 (  )       : n، ٔيٍ أخم كم عذد طثٍعً      راخ انلاحقح    تـ : انُقطح  (  )َعشف انًررانٍح انُقطٍح       

 .  لاحقح انُقطح    َضع        

 فً انشكم انًشفق " ٌعاد انشكم يع ٔسقح الإخاتح"                 ًد انُقظ عهّ      

 .fعٍٍ انطثٍعح ٔ انعُاصش انًًٍضج نهرحٌٕم / 1    

    2 /q  ًحٍث:   ، َعرثش انرحٌٕم انُقطً  غٍش يعذٔو عذد طثٍع           ⏟      
  يشج

 

   )  :  qعذد طثٍعً ، تشٍْ تانرشاخع أَّ يٍ أخم كم عذد طثٍعً غٍش يعذٔو      - أ
)        

 .qيع ركش عُاصشِ انًًٍضج تذلانح    انرحٌٕم  حذد طثٍعح - ب

 .qذحاكً ٌطهة ذعٍٍٍ َغثرّ حغة قٍى    حرى ٌكٌٕ  qعٍٍ قٍى  - خ

 :nذحقق أَّ يٍ أخم كم عذد طثٍعً  -/ أ3 

     (  ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  
      ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  

    )   
 

 
       ٔ                    ،k .عذد صحٍح 

 .           أذًى انشكم انًشفق تإَشاء انُقظ  -ب    

( √)      : nتشٍْ تانرشاخع أَّ يٍ أخم كم عذد طثٍعً / 4
 
 

 .
 

 
 

   

 
/

 

⃗⃗  )عٍ قٍظ انضأٌح  n  ٔp، عثش تذلانح     عذد طثٍعً ٔ  p -أ / 5    ⃗⃗ ⃗⃗  
      ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  

  ). 

 . - ,    : فإٌ Oقائى       انًثهث  إرا كاٌّ تشٍْ أَ-ب

 .(  ,ذُرًً إنى َصف انًغرقٍى    حرى ذكٌٕ انُقطح  n/ عٍٍ يدًٕعح الأعذاد انطثٍعٍح 6   
 

 ن(.07) :الرابعالتمريه  

 (I  انذانحg  تانعثاسج:  ,     -يعشفح عهى انًدال ( )  (   )       (   ). 

 .gأدسط اذداِ ذغثش انذانح  -1

( ) تٍٍ أٌ انًعادنح  -2  .            حٍث:  αذقثم حلا ٔحٍذا    

 .( ) إشاسج  xاعرُرح حغة قٍى  -3

(II  انذانحf  تانعثاسج:  ,     -يعشفح عهى انًدال ( )  (   )  (     (   )) .  

 .(           )ذًثٍهٓا انثٍاًَ فً انًغرٕي انًُغٕب إنى يعهى يرعايذ ٔ يرداَظ  ( )

 .  تقٍى أكثش ٔ   -1عُذ  fأحغة َٓاٌرً  -1

( )  : ,     -يٍ  xتٍٍ أَّ يٍ أخم كم  -2  
  ( )

   
. 

 ، ثى شكم خذٔل ذغٍشاذٓا. fاعرُرح اذداِ ذغثش انذانح   -3

( ) تٍٍ أٌ:  -4  .( ) ، ثى اعرُرح حصشا نهعذد  ( (   )  ) (   ) 

 .( )، ثى أَشئ  ( ) أحغة  -5

(III ( )  يُحًُ انذانحh  تـ :  ,     -انًعشفح عهى ( )  َقطح يٍ انًغرٕي  (    ) ،  (   )    

        ٔM  ٍراخ انفاصهح  ( )َقطح يx. 

 .( ) √   ذعطى تانعثاسج:  AMأثثث أٌ انًغافح  -1

 

 4يٍ  2انصفحح 



( ) تانعثاسج:  ,     -يعشفح عهى انًدال  kانذانح  -2  √ ( ). 

 . ,     -َفظ اذداِ انرغٍشعهى انًدال  k  ٔ  fتٍٍ أٌ نهذانرٍٍ  ( أ

 يا ًٌكٍ. أصغش AM، تحٍث ذكٌٕ انًغافح   ( )يٍ  Bعٍٍ إحذاثٍرً انُقطح  ( ب

 .   (   )√(   )   تٍٍ أٌ:  ( خ

    

 الموضوع الثاوي

 
 

 وقاط(. 33)  :التمريه الأول
 

(     )    عذداٌ طثٍعٍاٌ :  b , a -"ًٌكٍ اعرعًال انُرٍدح انرانٍح فً ْزا انرًشٌٍ       (   )- " 

(         )    : kذحقق أَّ يٍ أخم كم عذد طثٍعً   -1     ٔ         (     )   . 

 .               : nَعرثش يٍ أخم كم عذد طثٍعً غٍش يعذٔو  -2

.    : nغٍش يعذٔو أ/ تشٍْ تانرشاخع أَّ يٍ أخم كم عذد طثٍعً 
 (   )

 
/
 

. 

(         )    :  kب/ تٍٍ أَّ يٍ أخم كم عذد طثٍعً   (    ) . 

 .(           )    ج/ أحغة : 

 .(       )    :  nد/ اعرُرح حغة قٍى انعذد انطثٍعً 
 

 .وقاط( 05,5) تمريه الثاوي: ال
 

 (     )   (     )   (     ) َعرثش انُقظ  ( ⃗               )فً انفضاء انًُغٕب إنى يعهى يرعايذ ٔ يرداَظ 

}انًعشف تانرًثٍم انٕعٍطً انرانً: ( ) ٔ انًغرقٍى  
      
       
      

           . 

 يرقاٌظ الأضلاع ، ٌطهة حغاب يغاحرّ.    انًثهث  تٍٍ أٌ -1

 . (   )، ثى اعرُرح يعادنح دٌكاسذٍح  (   ) عًٕدي عهى انًغرٕي ( )انًغرقٍى ذحقق أٌ  -2

 .-  ,يرصف  Iٔ انُقطح  ( )انًحذد تانًغرقٍى  ( )أٔخذ ذًثٍلا ٔعٍطٍا نهًغرٕي أ/  -3

 ,( )يعادنح دٌكاسذٍح نهًغرٕي         ذحقق أٌ: ب/ 

 .-  ,انًحٕسي نهقطعح  (  )أ/ أٔخذ يعادنح دٌكاسذٍح نهًغرٕي  -4

 .(  )ٔ  ( )ْٕ ذقاطع انًغرٌٍٍٕ  ( )تٍٍ أٌ انًغرقٍى ب/ 

تانُغثح  Gٌطهة ذعٍٍٍ إحذاثٍٍٓا ، يا را ذًثم  Gذرقاطع فً َقطح ٔحٍذج  (   )ٔ  (  )،  ( )أثثد أٌ انًغرٌٕاخ  -5

 .ABCنهًثهث 

   حٍث:  t قًٍرً، عٍٍ ( )َقطح يٍ انًغرقٍى    َعرثش انُقطح أ/  -6
     . 

 .V، ثى احغة حدًّ         انشكم/ حذد تذقح طثٍعح ب

⃗⃗⃗⃗  ‖انرً ذحقق:   Mنهُقظ  ( )أ/ عٍٍ انًدًٕعح  -7 ⃗⃗     
⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗‖   . 

 .   انًحٍطح تانًثهث ذائشج انٔفق  (   )ٌقطع انًغرٕي  ( )تٍٍ أٌ ب/ 
 

 وقاط(. 04,5)  :التمريه الثالث
 

(I فً يدًٕعح الأعذاد انًشكثح  َعرثشℂ  انًعادنح راخ انًدٕٓلz  ًانٕعٍظ انحقٍق ٔα :انرانٍح 

   (    )   (      )             ( )              . 

  ذقثم حلا ذخٍهٍا صشفا ٌطهة ذعٍٍُّ. ( )تٍٍ أٌ انًعادنح  -1

(       )(    )ذكافئ  ( )تحٍث انًعادنح  b , aأٔخذ انعذدٌٍ انحقٍقٍٍ  -2   . 
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 .( )انًعادنح   ℂحم فً  -3

(II  انرً نٕاحقٓا عهى انرشذٍة        ٔ  َعرثش انُقظ  (           )فً انًغرٕي انًشكة انًضٔد تًعهى يرعايذ ٔ يرداَظ 

          ٔ       ̅̅ ̅                          

ٔ َغثرّ  Aانزي يشكضِ  Sانًثاشش تانرشاتّ  B انُقطح صٕسج Eلاحقح انُقطح    تٍٍ أٌ  -1
√ 

 
   ٔ

 

 
              صأٌح نّ ًْ: 

          .
   

 
/   .

   

 
/. 

 ٔ  -  ,يُرصف انقطعح  Iانزي يشكضِ  rتانذٔساٌ  Dصٕسج انُقطح  Fلاحقح انُقطح    عٍٍ  -2
 

 
 نّ. راصأٌ  

تٍٍ أٌ أ/  -3
     

     
 

(          )  (      )

(   )  (   ) 
. 

 عهى اعرقايٍح. ج      ٔ  انرً ذكٌٕ يٍ أخهٓا انُقظ  ب/ عٍٍ قًٍرً 

 .-  ,ذُرًً إنى انذائشج انرً قطشْا  Aانًرحصم عهًٍٓا عاتقا تٍٍ أٌ   ج/ يٍ أخم قًٍرً 

 .   د/ اعرُرح فً ْزِ انحانح طثٍعح انًثهث 
 

 :وقاط( 37) التمريه الرابع
 

‖  ‖ٔ  (           )انًغرٕي يُغٕب إنى يعهى يرعايذ ٔ يرداَظ   ‖  ‖      

(I   λ  ، ًح يعشفح يٍ أخم كم عذد حقٍقً دان   عذد حقٍقx   :تـ  ( )           . 

 .    ٔ   عُذ    أحغة َٓاٌرً انذانح  -1

 شكم خذٔل ذغٍشاذٓا.، ثى    أدسط اذداِ ذغٍش  -2

( )  ٔخٕد ٔ عذد حهٕل انًعادنح  λحذد حغة قٍى  -3   . 

(II        دانح يعشفح عهىR  : تـ  ( )  ذًثٍهٓا انثٍاًَ. (  )،      (   )     

 .    ٔ   عُذ    أحغة َٓاٌرً انذانح   -1

( )   : xتٍٍ أَّ يٍ أخم كم عذد حقٍقً  -2    ( ) 

( )  )      أحغة   -3  ، يارا ذغرُرح؟. (   

 

 .      : انًعادنحت انًعشف (  ) تانُغثح نهًغرقٍى (  ) أدسط ٔضعٍح  -4

 .λإحذاثٍٍٓا تذلانح ٌقثم َقطح اَعطاف ٌطهة ذعٍٍٍ  (  )أثثد أٌ انًُحًُ   -5

 ٌطهة احذاثٍٍٓا. Rفً  λٌشًم َقطح ثاترح نًا ٌرغٍش  (  )تٍٍ أٌ  -6

 .0عُذ انُقطح راخ انفاصهح  (  )نهًُحًُ  (  )أكرة يعادنح انًًاط   -7

 .  شكم خذٔل ذغٍشاخ انذانح أ/  -8

( )  تٍٍ انًعادنح  ب/         1يٍ انًدال    ذقثم حلا ٔحٍذا    
 

 
   

 

 
0 . 

 .(  )ٔ  (  )،  (  )أسعى  خـ/        

 ٔ انًغرقًٍاخ انرً يعادلاذٓا : (  )حٍض انًغرٕي انًحذد تانًُحًُ  يغاحح أحغة تانغُرًرش يشتع د/          

                               .  

𝑥 →    
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