
5102

10

02

£
2

( 2)(z 2 4) 0z z   

(O, , )u v
r r

, ,C B A1 3 , 1 3 , 2
C B A

z i z i z    

A
z

B
z

C
z

2016

2

C
z 

 
 

nج
n

B
z

3
C A

B A

z z

z z





CB

4OBAC

05

 n
u

0
2u n

1

2
1

3 3
n n

u u n

  

3 2 1
, ,u u u

2
10



 n
u

2n3
n

u n 

n 1

1
3

3
n n n

u u n u

   

 / إسرُرج صحح ذخًٍُك انساتق. ج  

نٍح ( َعرف يررا3 n
v¥

n n
v u n 

n
v

n
unlim

n
n

u


      



 

52 

n( يٍ أجم كم عذد طثٍعً غٍر يعذوو4
0 1

0

...
n

n k n

k

S u u u u


     2و

n

n

S
T

n


n
Sn n

T 

04

( , , , )O i j k
r r r

( 1,1,0)A ( )p 2 2 6 0x y z   

( )D

2 3

3 2

2 2

x t

y t

z t

 


 
  

( )t ،

1A( )pA( )p

( )DA( )p

2( )A( )p

B( )( )p

0ج    
( )B( )D( )p

3(2, 1, 2)C C( )D 

06

f 0 , 
2

1 ln( )
( )

x
f x

x




 f
Cf , ,O i j

r r

1
0

lim ( )
x

f x




lim ( )
x

f x


2x 0 , 
3

1 2 ln( )
'( )

x
f x

x

 


 0 , 1 2 ln( ) 0x  f

f/ شكم جذول ذغٍراخ انذانحج     

3 f
C    

)ب/ إسرُرج إشارج       )f x 0 ,  أرسى f
C , ,O i j

r r

41n 
n

I f
C

1
x

e
x n

2

1
0

2
I e  

F 0 , 
2 ln( )

( )
x

F x
x

 


f 0 , 

      



 

02 

n/ أحسة ج    
Inlim

n
n

I


04

f  , 6 
9

6
f x

x




n n
u

0
, 3u   1n n

u f u



ً نهذانة انشكم انمرفق ٌمثم انمىحىى  -1 yي انمعادنة رنمستقٍم َا fانثٍاو x 

مثم سم انشكم ثم أ/ اعذ ر
0

u  ،
1

u  ، 
2

u  َ
3

u  محُر انفُاصم. عهى حامم 

ماتخمٍىك حُل اتجاي تغٍر انمتتانٍة ب/  n
u .تقارتٍا َ 

 

ً ادا كان -2 3x:  أ/ أثثت أو   ، 

)فان :          ) 3f x . 

ً مه أجم  ب/ ترٌه تانتراجع  أو

3فان:  nكم عذد طثٍعً   
n

u  . 

اتجاي تغٍر انمتتانٍة جـ/ أدرس            n
u  

 ثم استىتج تقارتٍا.               

وعتثر انمتتانٍة انعذدٌة  -3 n
v  

 ـ:        انمعرفة ت
1

3
n

n

v
u




 مه 

      ً  nأجم كم عذد طثٍع

أ/ أثثت أن انمتتانٍة  n
v  حساتٍة أساسٍا

1

3
 . 

nب/ أكتة كلا مه 
v  َn

u  تذلانةn . 

/ أحسة وٍاٌة انمتتانٍة ج n
u 

05

 , , ,O i j k
r r r

 0, 4,1A 1,3,0B

 2, 1, 2C   7, 1, 4D 

ٍ أٌ انُقط  -1  نٍسد عهى اسرقايٍح. Cو A ،Bتٍ

نٍكٍ  -2   ٍانًسرقٍى انًار يD  و 2, 1,3u 
r

 شعاع ذوجٍه نه 

ٍ أٌ      أ/ تٍ   عًودي عهى انًسروي ABC سرُرج يعادنح دٌكارذٍح نهًسروي ثى ا ABC. 

ب/ أكرة ذًثٍلا وسٍطٍا نهًسرقٍى      . 

َقطح ذقاطع  H/ أوجذ إحذاثٍاخ ج       و ABC. 

نٍكٍ  -3 1
p  :0انًسروي دو انًعادنحx y z    و 2

p     :انًسروي دو انًعادنح 

       4 2 0x y  . 

 ٍ ٍ أٌ انًسروٌٍ أ/ تٍ 1
p  و 2

p .ٌيرقاطعا 

O i
r

j
r

 f
C

      



 

42 

أٌ انًسرقٍى  / ذحقق ب         d    ذقاطع 1
p  و 2

p  هو: نه وسٍطً ذًثٍم

4 2

, t

3 2

x t

y t

z t

  


 
  

، 

هم انًسرقٍى  /         d  انًسروي و ABC اٌ يرقاطع. 

55

 , ,o u v
r r

AB

   3 1 3 1
A

z i      3 1 3 1
A

z i   

1 
C A B

z z z  

2  2
4 3

A
z i 

B A
z i z 

2

A
z 

Aج B
z z   arg arg 2

2
A B

z z k


   

A
z

B
z 

3  ,OA OB
uuur uuur

 

OAB 

4  M z
A B

z z z z   

5 TMzM 'z

' 2 4 2z iz i  T

56

 Ig،( ) 1
x

g x x e  

g

x( ) 0g x 

 IIf، 2
( ) 2 1

x
f x x x e


    f

C

1lim ( )
x

f x


lim ( )
x

f x


2

2

1 1
( ) 2

x
f x x e

x x

 
    
 

x ' 2
( ) 2 3 2

x
f x x x e


  

'
( )f x

f

 2 f
C T 0 ,1A

x ( ) (1 2x) 1 2 ( )
x

f x x g x e


     

 f
C T 

3 f
C f

C T 1, 

 4F،
2

( ) ( )
x

F x ax bx c e


  

abcFf

      




