
 بكالوريا تجريبية في مادة الرياضيات

ساعات 4المدة:   همد + كهر+ميك  تق الشعبة:
الموضوع الاول

(نقاط 5)رين الأولـــتمــال
2المعادلة  C/ حل في مجموعة الأعداد المركبة 1 2 2 0z z   .

1التي لواحقيا عمى الترتيب:  K ،L ،M/ لتكن النقط 2
K

z i   ،1
L

z i   ،3
M

z i   عمم ىذه النقاط في المستوي
المنسوب إلى المعمم المتعامد والمتجانس  ; ,o u v الوحدة ىي(،4cm .) 

تحقق أن  )أ/ 3
N

z  لاحقة النقطةN  نظيرة النقطةM  بالنسبة لمنقطةL  :ىي 2 3 2i  

وزاويتو  Oالذي مركزه  rنعتبر الدوران  )ب
2

  :حيث r M A  و r N B

عين اللاحقتين 
A

z  و
C

z  لمنقطتينA  وB  .عمى الترتيب 

حيث:  2i، لاحقة شعاعو tنعتبر الانسحاب ) ج t M D  و t N B  عين اللاحقتين
D

z  و
B

z  لمنقطتينD  وB  عمى
 الترتيب. 

منتصف القطعة المستقيمة Kبين أن النقطة )أ/ 4 DB  ىي منتصف القطعة المستقيمة AC.

بين أن:  )ب
B K

z z
i

z z





. ABCD، ثم استنتج طبيعة الرباعي 

 التمرين الثاني)5 نقاط(
الفضاء منسوب إلى المعمم المتعامد والمتجانس  ; , ,O i j k . 

نعتبر النقاط  1;1;0A  و 1;2;1B  و 3; 1;2C    

 تشكل مستويا. Cو  A  ،Bأثبت أن النقاط  )أ/ 1

بين أن المستوي  )ب    ABC  :2معادلتو الديكارتية ىي 3 0x y z    . 

/ نعتبر المستويين 2 P و Q  2معادلتييما عمى الترتيب 4 0x y z     2و 3 2 5 0x y z    .

أثبت أن المستويين  P و Q  يتقطعان وفق مستقيم D .يطمب كتابة تمثيلا وسيطيا لو 

/ عين تقاطع المستويات الثلاثة 3 ABC  ، P  و Q . 

ال مه رية ال  ا رية الديم را ية الشعبية

نها يالمست ى: الرا د بعرير محمد العربي            ثان ية:



و المستقيم Aلنقطة ا/ أوجد المسافة بين 4 D .

(نقاط 5)التمرين الثالث

الدالة المعرفة عمى المجال   fلتكن 1;  : كما يمي 
ln

x
f x

x


أ( أحسب :  -1 
1

lim
x

f x




و     lim
x

f x


 ب( أدرس اتجاه تغير الدالة.  
لتكن  -2 nu  :0المتتالية المعرفة بـ 5u   و 1n nu f u   من أجل كل عدد طبيعي n . 

أ( أرسم المنحنى  C  الممثل لمدالةf  والمستقيم D  الذي معادلتوy x 1، ثم أنشئ النقطتينM  2وM  من المستقيم D

 عمى الترتيب . 2uو 1uالمتين فاصمتييما
ب( اعط تخمينا حول سموك المتتالية   nu .
nuفإنّ :   nجـ( برىن أنو من أجل كل عدد طبيعي  e. 

د( بين أنّ المتتالية  nu  من المجال  تتقارب نحو عدد حقيقي ;e  
II-  نذكر أنّ الدالة معرفة عمى المجال 1;. 

بدراسة نياية المتتالية  (1 nu ّاثبت أن ، f . 
استنتج قيمة  (2

(نقاط 5)مرين الرابعالت
I :عمما أن /ln

lim 0
x

x

x
أثبت أنو من أجل كل عدد طبيعي ،n :غير معدوم فإنln

lim 0
nx

x

x


IIلتكن /f الدالة المعرفة عمى 0;  :بـ 
2

ln x
f x x

x
  وليكن C  تمثيميا البياني في المستوى المنسوب إلى المعمم

المتعامد والمتجانس ; ,o i j وحدة الطول ىي ( ،2cm  )

الدالة المعرفة عمى المجال h/ لتكن 1 0;  :بـ  3 1 2lnh x x x   

عمى المجال  hأدرس اتجاه تغير الدالة   )أ 0; .

أحسب  )ب 1h  ثم استنتج إشارة h x  من أجل كلx  من المجال 0; . 

 . يؤول إلى  xوعندما  0يؤول إلى  xعندما  fأحسب نياية الدالة   )/ أ2

fعين )ب      الدالة المشتقة لمدالةf  .و انشئ جدول تغيراتيا 

بين أن المستقيم  )/ أ3   ذا المعادلةy x  مستقيم مقارب مائل لممنحنى C.

أدرس وضعية المنحنى  )ب    C  بالنسبة لممستقيم . 

أرسم كل من المنحنى  )ج    C  والمستقيم  .في المعمم السابق

 بالتوفيق في شهادة البكالوريا




