
 

                                 هـ 1431 جمادى الثانية                                                                                     (بني سليمان)    الشهيد بلعالم محمد  ثانوية:  

 تقر 3ريا+ 3:مستوىلا                                ) ضيات( ريا امتحان الفصل الثالث                                   سـا  4المــدة: 

 
 )ن05(:التمرين الأول   

)نعتبر كثیر حدود             )P z  حیثz  عدد مركب المعرف بـ ( ) ( ) ( )3 27 16 6 10 10P z z i z i z i= − + + + − −   
)بین أن  .1 )P z بل جذرین مترافقین یطلب تعیینهما یق 

)حلل  .2 )P z  ثم استنتج حلول المعادلة  من الدرجة الأولىإلى جداء عوامل( ) 0P z =  

;نعتبر النقط  .3 ;C B A  ، 3لواحقها , 3 , 1i i i− + Cعلى الترتیب ، نضع  + B
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 .وفسر النتائج هندسیا  Lاحسب طویلة وعمدة العدد المركب  . أ
 .تعیین زاویته   . یطلب  Bومركزه  Cإلى  Aیحول  rاستنتج أنه یوجد دوران   . ب

0Aنعتبر متتالیة النقط من المستوي المركب كما یأتي  .4 A=  ومن أجل كل عدد طبیعيn  ،( )1n nA r A+ = 

4أ . أنشئ في المستوي المركب النقط          3 2 1 0, , , ,A A A A A  
4nبالتراجع أنه من أجل كل عدد طبیعي ب. برهن         nA A+ = .  
)ج. نعتبر المتتالیة         )nu  0المعرفة كما یلي 0 1u A A=  1وn n nu A A +=  

)المتتالیة  nمن أجل كل عدد طبیعي بین أنه  •                            )nu . متتالیة ثابتة 

 )ن04التمرين الثاني:(   
7nبحیث  nلیكن العدد الطبیعي              25، و نعتبر العددین الطبیعیین ≤ 33 14x n n= − 2و  − 8 7y n n= − + 

7nمضاعف للعدد  yو  xكل من العددین أثبت أن  .1 − . 
5نضع  .2 2a n= 1bو  + n= − 

 nعن مستقلة  ,baأوجد علاقة بین العددین  . أ

)أثبت أن  . ب )gcd ,p a b  7ینتمي إلى قواسم  
)أوجد  .3 )yxp ,gcd  حسب قیم العدد الطبیعيn  
)استنتج  .4 )yxp ,gcd  22في حالةn 23nو  = = 

]بحیث یكون  nعین قیم  .5 ]5 0 3x y− ≡. 

 ن ) 03التمرين الثالث: (   
)الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس               ); ; ;O i j k

r ur ur
 

)نعتبر النقطة      )2; 4;1A )والمستقیم  − )حیث  :   ∆( )
1

: 1 2
1

x t
y t
z t

= +
∆ = − −
 = − +

    

)عین معادلة المستوي  .1 )P  الذي یشمل النقطةA  والمستقیم( )∆ . 
)من  Cعین إحداثیات النقطة  .2 )بحیث یكون  ∆( ) ( )AC ⊥ ∆ 

)تحقق أن النقطة  .3 )2; 3;0B )نقطة من  −   ABCثم استنتج مساحة المثلث  ∆(
)أحسب المسافة بین النقطة  .4 )0;0;2D  والمستوي( )P  ثم استنتج حجم رباعي الوجوه ،ABCD . 
)ادرس وضعیة المستقیم  .5 )مع  ∆( )AD 

 

 1/2اقـلب الصفحة  



 

 
 )ن08(:رابعالتمرين ال   

[على  المعرفة fنعتبر الدالة               [0;I = )بـ:  ∞+ ) ln1 xf x x
x

= − + +  

)ولیكن                )fC  تمثیلها البیاني في معلم متعامد( ); ;O i j
r ur

  ،( )1 , 2j cm i cm= =
ur r

 

 الجزء الأول :      

           g  هي الدالة المعرفة على المجال] )بـ:  ∞+;0] ) ( )2 1 lng x x x x = − − +  

)احسب  .1 )1g  ثم استنتج إشارة( )g x  0في الحالتین 1x< 1xو  > > . 
0عند  fالدالة احسب نهایتي  .2 )، ثم استنتج المستقیمین المقاربین للمنحني ∞+, )fC . 
)احسب  .3 )f x′  واستنتج أن إشارتها من نفس إشارة الدالةg  
 وشكل جدول تغیراتها . fت الدالة استنتج اتجاه تغیرا .4

)أرسم  .5 )fC  والمستقیمین المقاربین 

 الجزء الثاني :    

lnباستعمال تكامل التجزئة عین دالة أصلیة للدالة  .1 xx
x

a  

)احسب  .2 )S αد بالمنحني مساحة الحیز المحد( )fC  :والمستقیمات التالیة, 1 , 1x x y xα= = = − +  
0بحیث  1α< <  

)احسب نهایة  .3 )S α  لما یؤولα . إلى الصفر ، أعط تفسیرا بیانیا لهذه النهایة 

 جزء الثالث :ال          

( )nu  0متتالیة معرفة بحدها الأولu  : حیث[ ]0 1;2u 1لدینا :   n، ومن أجل كل عدد طبیعي  ∋
ln 1n

n
n

uu
u+ = + 

]من المجال  xبرهن أنه من أجل كل عدد حقیقي  .1 ln0لدینا :   2;1[ 1x
x

≤ ≤ 

]لدینا  nبرهن بالتراجع أن من أجل كل عدد طبیعي  .2 ]1;2nu ∈  
)ا : لدین nبملاحظة أن من أجل كل عدد طبیعي  .3 )1n n nu f u u+ = )، عین اتجاه تغیر المتتالیة  + )nu  
)برهن أن المتتالیة  .4 )nu  متقاربة ، نسمي العددl  نهایتها 

 . lاحسب بدقة قیمة  .5
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