
     بیةالجمھوریة الجزائریة الدیمقراطیة الشع

فارس بن مھل الشھبونیة  بالمدیة : ثانویة                                                         وزارة التربیة الوطنیة 

         2015ماي دورة :                                                          امتحان بكالوریا تجریبي              
                                                                                                     علوم تجریبیة:  شعبةال

  د 30 ساعات و 03:  المدة                           الریاضیات                     اختبار في مادة :  

حد الموضوعین التالیینأیختار  أن ترشحالمعلى    

 الموضوع الأول

 التمرین الأول :   (04 نقاط )  

);;;(متجانس  منسوب إلى معلم متعامد وال نعتبر في الفضاء       kjio


  النقط 
      ( )1; 0 ; 2A    ، 1 8 2; ;

3 3 3
B − 
 
 

   ، ( 3; 1; 1)C − − −    ،(1; 1; 4)D − 

) و المستوي        )P المعرف بالتمثیل الوسیطي
1 3
1 3
2 3

x
y
z

α β
α
β

= + +
 = +
 = −

  وسیطان  حقیقیان  βو αحیث     

, النقط ن أنّ بیّ  أ)) 1        ,C B A تعین مستویا . 
) الشعاع نّ ب) تحقق أ            )2;1; 3n −

  ناظمي للمستوي( )ABC ،  ّكتب معادلة دیكارتیة لھأ ثم .  
) كتب معادلة دیكارتیة للمستويأ) 2        )P  ّنّ ن أ، ثم بی ( )ABC و ( )P متعامدان . 

))  نعتبر المستقیم 3        2المعرف بالجملة :   ∆( 3 4 0
3 3 2 0

x y z
x y z
+ − + =

 − + − =
 

) نّ أتحقق  أ)             2; 3; 1)E − − ) نقطة من  − )∆ . 
) نّ ن أبیّ ب)             )8 ;11; 9u


)شعاع توجیھ لـ    ) كتب تمثیلا وسیطیا لـثم أ ∆( )∆ .  

)و المستقیم  Dأحسب المسافة بین النقطة  أ) )4        )∆ . 
   . ABCD حسب حجم رباعي الوجوهأ ثمّ ، قائم  ABCالمثلث  نّ ن أبیّ  ب)           

  نقاط ) 04(   : ثانيتمرین الال    

) لتكن )1 )nu  المعرفة على المتتالیة العددیة  : 0كما یلي
3
2

u 1و   = 1 1n nu u+ = + −  . 

1فإنّ :  nھ من أجل كل عدد طبیعي برھن بالتراجع أنّ  ) أ 2nu〈 〈 . 
)المتتالیة  أنّ  بینّ  ) ب )nu  متزایدة ، ثم استنتج أنھا متقاربة. 

)نعتبر المتتالیة  )2 )nv  المعرفة من أجل كل عدد طبیعيn  : بـ( )ln 1n nv u= − . 
)بینّ أنّ المتتالیة  ) أ )nv . ھندسیة یطلب تعیین أساسھا و حدّھا الأوّل 

)، ثم أحسب نھایة المتتالیة  nبدلالة  nuو   nvكلا من أكتب   ) ب )nu . 
):  nكل عدد طبیعي نضع من أجل  ) ج ) ( ) ( )0 11 1 1n nP u u u= − × − × × − . 

lim أحسب ، ثمّ  nبدلالة  nPأكتب  -                nx
P

→+∞
  .   

 4من  1صفحة 



                      نقاط ) 04(   الثالث :التمرین  

)كثیر  مجموعة الأعداد المركبة عتبر في ن )1 )p z ذات المتغیرZ  : حیث( ) 3 26 4 40p z z z z= − + + . 
)حیث :  bو aعینّ العددین الحقیقیین  ) أ ) ( )( )22p z z z az b= + + +  . 

)المعادلة  حل في  ) ب ) 0p z =  . 
)ستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس في الم )2 ); ;o i j

 
  . 

B, النقطنعتبر    A   وC  : 5  ذات اللواحق , 4 2 , 2C B AZ i Z i Z= − = + = −. 
 . ABCطبیعة المثلثأكتب العدد المركب على الشكل الجبري ، ثم على الشكل الأسي . استنتج  ) أ

أحسب قیمة العدد :  ) ب
2015 1962

2 2
L Li   +   

   
 . 

 عدد حقیقي موجب تماما . nLبحیث یكون  nأوجد قیمة العدد الطبیعي  ) ج

Mالنقطة  Zذات اللاحقة  Mالتحویل النقطي الذي یرفق بكل نقطة  fلیكن )3 Zذات اللاحقة  ′ 2حیث : ′ 10Z i Z i′ = − + 

 محددا عناصره الممیزة .  fعینّ طبیعة التحویل  ) أ
و زاویتھ    Bأكتب العبارة المركبة للدوران الذي مركزه  ) ب

2
πθ = −   . 

 . rبالدوران   Cصورة النقطة  Dأوجد لاحقة النقطة  ) ج
B, بینّ أن النقط :  ) د A وC  على استقامیة ، ثم استنتج أن التحویلf   . مركب من تحویلین یطلب تعیینھما 

         نقاط ) 04(   : الرابعالتمرین    

    (Ι  ّالة العددیة نعتبر الدg  المعرفة على   : بـ( ) ( )2 2xg x x e= − − . 
 . gرات الدالة أدرس تغیّ  )1
)بینّ أنّ المعادلة  )2 ) 0g x 1,59حیث :  αتقبل حلین أحدھما معدوم والآخر = 1,60α〈 〈 . 
)استنتج إشارة  )3 )g x  على . 

    (ΙΙ  ّالة العددیة نعتبر الدf المعرفة على   :  كما یلي( )

( )

2

, 0
1

0 0

x

xf x x
e

f


= ≠

−
 =

 

         ( )fC  تمثیلھا البیاني في مستو منسوب إلى معلم متعامد و متجانس( ); ;O i j
  . 

0مستمرة عند القیمة  fبینّ أنّ الدالة  )1 0x = .      
0عند  fأدرس قابلیة اشتقاق الدالة  )2 0x  ، ثمّ فسّر النتیجة . =
)أحسب  )3 )lim

x
f x

→−∞
)و   )lim

x
f x

→+∞
 . 

)غیر معدوم فإنّ :  x بینّ أنھ من أجل كل عدد حقیقيأ)  )4 ) ( )
( )2

1x

x g x
f x

e
′ =

−
 . 

 راتھا .و شكل جدول تغیّ   fأستنتج اتجاه تغیرّ الدالة  ) ب

)أ) بینّ أنّ  )5 ) ( )2f α α α= )، ثمّ استنتج حصرا للعدد  − )f α . 
)ب) لیكن    )Γ  للدالة المنحنى الممثلK  المعرفة على المجال] ]; )بـ :  ∞−0 ) 2K x x= −  
)أحسب  -        ) ( )lim

x
f x K x

→−∞
−   ماذا تستنتج ؟ ، 

)أدرس الوضعیة النسبیة لـ  -             )fC  بالنسبة لـ( )Γ  على المجال] ]; 0−∞ . 
)ج) أرسم         )Γ  و( )fC . 
2عدد وإشارة حلول المعادلة التالیة :  mقیم الوسیط الحقیقي  ناقش بیانیا حسب) 6    0xx m e m− + = . 

  4من   2صفحة  



 الموضوع الثاني :

    التمرین الأول :    (04 نقاط )

);;;(متجانس  الفضاء منسوب إلى معلم متعامد و  kjio


)نعتبر المستوي   )P  2ذو المعادلة 2 4 0x y z+ − + = 
)و النقط    )3; 2 ; 6A   ، ( )1; 2 ; 4B    ،( )4 ; 2 ; 5C −   

, النقط ن أنّ بیّ أ)  )1   ,C B A ینّ مستوي . تع 

) مستويالتحقق أنّ  ب)       )P المستوي ھو ( )ABC .  

  . قائم ABCالمثلث  ن أنّ بیّ أ) ) 2      

)أكتب التمثیل الوسیطي للمستقیم ب)            ) العمودي على المستويو Oالمار بالنقطة  ∆( )P .  

)على  Oالمسقط العمودي للنقطة  K لتكن النقطةج)            )P  . أحسب المسافة OK . 

 . ABCOد) أحسب حجم رباعي الوجوه            

} مرجح الجملة G ي النقطةتأوجد إحداثی) أ) 3       }( ; 3) , ( ;1) , ( ;1) , ( ;1)O A B C . 
) تنتمي إلى المستقیم G ن أنّ بیّ  .  ABCإلى مركز ثقل المثلث  I نرمز بـ ب)            )OI .    

)لتكن  )ج           )Γ مجموعة النقط M  3  الفضاء والتي تحققمن 5MO MA MB MC+ + + =
   

     . 
)عین  -                )Γ  وما ھي مجموعة النقط المشتركة بین( )Γ و ( )P . 

  )نقاط 05(    : ثانيتمرین الال    

)نعتبر المتتالیة        )nu  المعرفة على  : 0كما یلي 6u 1و   =
2 1
3n nu u+ = +  . 

)أ) أرسم في معلم متعامد ومتجانس  )1 ); ;O i j
   المستقیمین( ) 2: 1

3
D y x= ) و  + ) : y x∆ = . 

3ب) مثلّ على محور الفواصل الحدود  2 1 0, , ,u u u u  حول اتجاه تغیر المتتالیة . ضع تخمینا( )nu . و تقاربھا 

3nuفإنّ :  nبرھن بالتراجع أنھ من أجل كل عدد طبیعي ج)  〉 . 

)د) أدرس اتجاه تغیر المتتالیة  )nu . ماذا تستنتج حول تقاربھا ؟      

)المتتالیة  nمن أجل كل عدد طبیعي  نعتبر )2 )nv : 12 حیث . 3n n
nv −= . 

)بین أنّ  ) أ )nv  2متتالیة ھندسیة أساسھا
3

q  . یطلب تعیین حدھا الأول  =

3nفإنّ :  nھ من أجل كل عدد طبیعي أنّ  برھن ) ب nv u= lim، ثم استنتج  − nn
u

→+ ∞
 . 

)لتكن  )3 )nw  متتالیة معرفة على  : كما یليlnn nw v=   . 

) نّ بین أ ) أ )nw  تعیین أساسھا وحدھا الأول .متتالیة حسابیة یطلب 

0یكن المجموع : ل ) ب 1

0 1

n
n

n

u u uS
v v v

= + + +   : بین أن .
132 1

2

n

nS n
+

 = + − 
 

 .    

 

  4من  3صفحة  



 

        نقاط ) 04(    : ثالثتمرین الال   

)نعتبر في المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس        ); ;O i j
   النقط, , ,D C B A  وI  

,ذات اللواحق :         1 3 , ,D C C B A AZ Z Z i Z Z Z i= = − + = =    ،I منتصف [ ]CD . 

 في المعلم  .  مثل النقط )1

Aعلى الشكل الأسي ، حیث  :    Lأكتب العدد أ)  )2 I

B I

Z ZL
Z Z

−
=

−
 . 

 .  ABIاستنتج طبیعة المثلث  ب) 

)للدائرة  rو نصف القطر  ωعینّ المركز  ج)  )C  المحیطة بالمثلثABI  ّأنشئ الدائرة   ، ثم( )C . 

و زاویتھ  Iدوران مركزه  Rلیكن  )3
2
π  ،h  التحاكي الذي یحولA  إلىC  و یحولB  إلىD . 

 . hو  Rأ) عینّ العبارة المركبة لكل من             

hما ھي طبیعة التحویل  ب)  Rο محددا عبارتھ المركبة و عناصره   . 

)عینّ معادلة ج)     )C )صورة   ′ )C  بالتحویلh Rο .  مستعملا طریقتین 

 نقاط ) 07(    : رابعتمرین الال   

[المعرفة على المجال  fنعتبر الدالة       [1 ;− ) :  كما یلي ∞+ ) ( ) ( )1 ln 1 ln 2f x x x x= + + + − + 

     ( )fC  تمثیلھا البیاني في مستو منسوب إلى معلم متعامد و متجانس( ); ;O i j
   2وحدة الطول cm . 

)حسب أ )1 )
1

lim
x

f x
>→−

. 

1limن أن بیّ  )2 ln 0
2x

x
x→+∞

+  = + 
  . ∞+ عند fثم استنتج نھایة  الدالة ،  

)ن أن المستقیمبیّ  )3 1yذو المعادلة  ∆( x= )ھو مستقیم مقارب مائل للمنحني  + )fC عند +∞  
)ثم أدرس وضعیة المنحني      )fC بالنسبة  للمستقیم المقارب المائل . 

 و شكل جدول تغیراتھا .   fدرس تغیرات الدالة أ )4
)كتب معادلة المماس أ )5 )T  0عند النقطة التي فاصلتھاx = .  

)ن أن المنحنى بیّ  )6 )fC  یقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحیدة  فاصلتھاα   : 1حیث 0
2

α− < <  . 

)أرسم المنحنى  )7 )fC   و المستقیمان( )T  و( )∆ .  

)حلول المعادلة   mناقش بیانیا و حسب قیم الوسیط الحقیقي  )8 ) 3
2

f x x m= +  .  

) بین أن الدالة )أ  )9 ) ( ): lnaF x x a x a x→ + +  ھي دالة أصلیة   −
)للدالة         ): lnaf x x a→ [على المجال  + [;a− +∞  . 

) يمساحة الحیز للمستوي المحدد بالمنحنبالسنتمتر مربع حسب أب)   )fC 1المستقیمات وy x= +  ،0x =  ،1x = . 

 

 

 
 4من  4صفحة 



 

 


